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Expressions e,A,B ::= x | true | false | � x : A. e | e1 e2
| bool | Π x : A.B | Type 0 | Type 1 | Type 2 | Type 3 . . .

Γ ` Type i : Type i+1

Γ+ ` t1 := e+1 ; t2 := e+2 ; t1 t2 : (B[e2/x])+
(B[e2/x])+ ⌘ B+[e+2 /x]

· · ·
· · · A+ ⌘ A0+

Γ+, t1 : � x : A+.B+, t2 : A0+ ` t1 t2 : B+[t2/x]

Γ+ ` t1 := e+1 ; t2 := e+2 ; t1 t2 : B+[e+2 /x]

� ` e : A �, t : A ` e0 : B

� ` t := e; e0 : B[e/t]

If A ⌘ A0 then A+ ⌘ A0+

Γ ` snd e : B[fst e/x] B ⌘ Σ y : A0.B0

Γ ` snd (snd e) : B0[fst e/x][fst (snd e)/y]

� ` e+ : � x : A+.B+ �, t : � x : A+.B+ ` snd t : B+[fst t/x]

� ` t := e+; snd t : B+[fst t/x]

� ` e+ : � x : A+.B+
�, t : � x : A+.B+, t1 : � y : A0+.B0+[fst t/x] ` snd t1 : B0+[fst t/x][fst t1/y]

�, t : � x : A+.B+ ` t1 := snd t; t2 := snd t1 : B0+[fst t/x][fst t1/y]

� ` t := e+; t1 := snd t; t2 := snd t1 : B0+[fst t/x][fst t1/y]

� ` S : A1

�, t1 := S ` S0 : A2

...

�, t1 := S, t2 := S0 ` ... : R

�, t1 := S ` t2 := S0; ... : R

� ` t1 := S; t2 := S0; ... : R
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